
  :المحاضرة الرابعة

  :حالات خاصة  -1-3   

  :یمكن أن نصادف عدة حالات خاصة أثناء إیجاد الحل بالطریقة البیانیة منها ما یلي

  :تعدد الحلول المثلى-3-1 - 1

في هذه الحالة نجد على الأقل رأسین من رؤوس المضلع المحدد لمنطقة الحلول الممكنة یحققان حلا 

  :في المثال الموالي أمثلا للمشكلة، كما هو موضح

  :أوجد الحل الأمثل للبرنامج التالي باستعمال الطریقة البیانیة  :مثال

Max z = 5 x1 + 10 x2  

S.t 

    x1 + 2x2  ≤ 40 ……….. (1) 

    x1 + 3x2  ≤ 45………..(2) 
    x1 , x2   ≥ 0 

 :و لتمثیل المشكلة بیانیا یتم تحویل القیود إلى معادلات كالآتي

x1 + 2 x2  = 40……….. (1) 

 x1 + 3 x2  = 45………..(2) 

  ) 1(المستقیم  )                       2(المستقیم             

x1 + 3 x2  = 45 x1 + 2 x2  = 40 

x2  x1  x2   x1  

15  0  20  0  

0  45  0  40  



إن جمیع النقاط داخل المنطقة المضللة تمثل منطقـة الحـل الممكـن و التـي تقـع ضـمنها جمیـع النقـاط 

 ,Aالتـي تحقــق القیـدین فــي آن واحــد، و یـتم تحدیــد الحــل الأمثـل بتعــویض كــل مـن الحلــول الأربعــة 

B,C,D في دالة الهدف كالآتي:  

Max z = 5 x1 + 10 x2 x2  x1      المنطقة  

0  0  0  A 

150  15  0  B  

200  5  30  C  

200  0  40    D  

، و  200تحقـق لدالـة الهـدف قیمـة عظمـى مسـاویة إلـى D  و  Cمـن الجـدول نلاحـظ أن النقطتـین 

  .بالتالي فإن للمشكلة أكثر من حل
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فــي هــذه الحالــة منطقــة الحــل تكــون مفتوحــة و لیســت : )الحلــول(لا نهائیــة الدالــة -1-3-2

  .مغلقة

 :للبرنامج التاليحدد منطقة الحل الممكن : مثال

  

Max z = 2 x1 + 4 x2  

S.t 

   4 x1 + 8x2  ≥ 40 ……….. (1) 

       x 1  ≥ 6………..(2) 

      x2  ≥ 4………..(3) 
       x1 , x2   ≥ 0 

باستعمال الطریقة البیانیة، نلاحظ من خلال الشكل أنه توجـد منطقـة لا نهائیـة تحقـق دالـة الهـدف، و 

  .بالتالي نقول أن دالة الهدف لا نهائیة
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